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2. a) 
2 2 2a b c   2 2 2 22a b c c   

2 2 2 22 2a b c c c    . Presupunem că 
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   Contradicţie! 

 Prin urmare, 
2 2 2a b c   . 

b) Dacă 5, 5a b , atunci  2 2, 5 1;5 4/a b k k k    . Dacă 
2 2,a b au aceeaşi formă, 5k+1 

sau 5k+4, atunci 
2 2a b ar fi egală cu 5q+2 sau 5q+3, ceea ce contrazice egalitatea dintre 

2 2a b

şi un pătrat perfect (c
2
). Dacă 

2 2,a b au forme diferite, 

2 2 2 2 2 2 2 25 5 5 25 25a b q c q c c p a b p            Putem considera 
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2 29a p şi 
2 216b p .  Ţinând cont de faptul că ( , ) 1a b  , obţinem p=1. Avem a=3, b=4 şi c=5. 

Urmează că  
2 2 2 9 16 25 169 13a b c       . 
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   b) Din ABCD paralelogram 
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    DM BN                                                       

   DN BM  şi    DM BN  DMBN paralelogram 

DL BT , dar DT BLDLBT paralelogram. Cum O este 

mijlocul lui  DB (din paralelogramul ABCD)   O este mijlocul 

lui  LT   L, O, T sunt coliniare. 
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    (BE-bisectoarea  B        30m CBE m ABE   .    

      CEB  este isoscel (având unghiurile din B şi C de 30 ) 

   BE CE . În  AEB ,    90 , 30m EAB m ABE    
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AE AC AE     .    
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AE BD
DE AB

AC BC
   .                                       

     Prin O, ducem , ,MN AB M AC N BC  .   Conform TFA, avem  

EM MO
EMO EAB

EA AB
   (1) şi din 

DN NO
DNO DBA

DB AB
   (2). 

 Din 
EM DN

DE MN AB
EA DB

   (3) Din rel. (1), (2) şi (3)     MO ON . În CAB , CF 

este mediană şi MN AB CF trece prin mijlocul lui (MN), adică prin O. Deci F, O, C sunt 

coliniare. 


